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POSetsPOSets

Partiell-geordnete Mengen (Partiell-geordnete Mengen (PosetsPosets))

Definition:Definition:

Eine partiell-geordnete Menge (Eine partiell-geordnete Menge (partially ordered setpartially ordered set,, poset poset) ist eine Menge P mit) ist eine Menge P mit
einer Ordnungsrelation  "kleiner gleich", die reflexiv, transitiv,einer Ordnungsrelation  "kleiner gleich", die reflexiv, transitiv, antisymmetrisch antisymmetrisch;;
aber nicht notwendig total ist.aber nicht notwendig total ist.
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VerbandVerband

Definition:

Sei ( V , "kleiner gleich" ) eine Menge V mit einer partiellen Ordnung "kleiner gleich" und zu x, y
Elemente aus V existiere stets das Infimum (greatest lower bound)

      inf(x,y) = größte untere Schranke z von x und y, d. h. z Element aus V mit

      1) z "kleiner gleich" x, z "kleiner gleich" y, so daß

      2) z' "kleiner gleich" z für jedes z' Element aus V mit z' "kleiner gleich" x, z' "kleiner gleich" y,

und das Supremum (least upper bound):

      sup(x,y) = kleinste obere Schranke u von x und y, d. h. u Element aus V mit

      1) x "kleiner gleich" u, y "kleiner gleich" u, so daß

      2) u "kleiner gleich" u' für jedes u' Element aus V mit x "kleiner gleich" u', y "kleiner gleich" u'.

Dann heißt ( V , "kleiner gleich" ) ein Verband.
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Beispiel: TeilmengenverbandBeispiel: Teilmengenverband
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Set Algebra Set Algebra and Subset Latticeand Subset Lattice
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Set Set Alegebra and Propositional LogicsAlegebra and Propositional Logics
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Operations join and meetOperations join and meet
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Algebren fAlgebren füür Mengenehre und Aussagenlogikr Mengenehre und Aussagenlogik

  A » B = B » A

A = A

A » B = A» B
A « (B » C) = (A « B) » (A« C)

A » A = U
U » A = U

U « A = A

A « A = ∅
∅ » A = A

   p ⁄ q ≡ q ⁄ p
ÿ(ÿp) ≡ p

ÿ(p ⁄ q) ≡ ÿ p Ÿ ÿq
p Ÿ (q ⁄ r) ≡ (p Ÿ q) ⁄ (p Ÿ r )

p ⁄ ÿ p ≡ w
w ⁄ p ≡ w
w Ÿ p ≡ p

p Ÿ ÿ p ≡ f
f ⁄ p ≡ p
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Verband von MerkmalstermenVerband von Merkmalstermen

TT ist das Element "top", ein Merkmalsterm ohne jegliche Information. ist das Element "top", ein Merkmalsterm ohne jegliche Information.

TT subsumiert alle anderen Merkmalsterme. subsumiert alle anderen Merkmalsterme.

^̂  ist das Element "bottom", ein Merkmalsterm mit inkonsistenter (zu viel)ist das Element "bottom", ein Merkmalsterm mit inkonsistenter (zu viel)

Information.Information.

^̂  wird von allen anderen Merkmalstermen subsumiert.wird von allen anderen Merkmalstermen subsumiert.

tt11  � tt22 ist die Unifikation von  ist die Unifikation von t1 t1 undund t2, die grt2, die größößte untere Schranke (Infimum)te untere Schranke (Infimum)

tt11  � tt22 ist die Disjunktion von  ist die Disjunktion von t1 t1 undund t2, die kleinste obere Schranke (Supremum)t2, die kleinste obere Schranke (Supremum)

Die Ordnungsrelation ist die Subsumtion (Subsumption)Die Ordnungsrelation ist die Subsumtion (Subsumption)

tt11          tt22  bedeutet, dass   bedeutet, dass tt11    tt2 2 subsumiert, das heisubsumiert, das heißßt, tt, t2  2  enthenthäält mindestens dielt mindestens die
Information, die in tInformation, die in t11 enthalten ist. enthalten ist.
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Algebren fAlgebren füür Mengen und fr Mengen und füür Merkmalstermer Merkmalsterme

tt1 1    tt22  == t t22    t t11

ÿÿ((ÿÿ t t11) ) == t t11

ÿÿ(t(t11    t t22) ) == ( (ÿÿ t t11) )   ( (ÿÿ t t22))

tt11    (t (t22    t t33) ) == (t (t11    t t22) )   (t (t11    t t33))
tt11    ( (ÿÿ  tt11) ) ==  TT

TT    t t11  ==  TT

TT    t t11  == t t11

tt11    ( (ÿÿ  tt11) ) ==  ^̂

^̂    t t11  == t t11

  A » B = B » A

A = A

A » B = A« B
A « (B » C) = (A « B) » (A« C)

A » A = U
U » A = U

U « A = A

A « A = ∅
∅ » A = A


